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Corrigé TD-2 Limites et continuité

Exercice 1.
Calculer les limites suivantes :

4
Dlim O +x+1-x-1):2) lim (+ 533 lim =2

x—> too x—> +oo x — +oo x —3x=7

4) lim [In(12x°- 1) - In(3x" +7x" + 10)]

X —> 4o

5) lim [InGx-1)- InGx° +76° +10)¥2lnx | 6) lim = 2=

X

x> +o0 x—0
3 .
. x —1 . . sinx . sin 3x
7) lim = === 8) lim xinx 9) lim e 10) lim = ===
x—1 x—0 x—0 x =0

. 2 3)sin(3 .
11) lim cos( x)smg x)cos(6x)

x—0
Corrigé:
1)

. 2 | b 1— (et 1) Xxl—x—2x—1
e lim (Wx +x+1 —x—=1) = lim : = lim
x = +00 x— 4o (\Vx +x+1+x+1) x = 400 (\/x +x+1 +x+1)

= lim = lim
x> 400 (\/x +x+1 +x+1) x> 400  x(4 /1+*+*2 +1+5)
X X X
= lim —1 — -t _ -1
— o2

X =% (ol +1+5) 1+
, [ 2
e lim (Wx +x+1 —x—-1)= + o — (= 00) = + o

X —> —00
2)
6 6
e lim" (Yx*+5 —x) = lim === lim ——=0
X —> 400 x—> t+oo X6+5 —x3 x— t+oo X6+5 —x3
e lim (\/x6+ 5 —x3) =+ 00— (— ®)= 4+ o
X —> —00
3)
(4. 7c 1= 4/1+———
e lim = )§+—2x_5 = / lim lim
x— +oo x —3x=7 x— +o0 x(l 7_)(2) x— +oo _x_ Z)
4)
_ 3 3 2 . 1
e lim [In(12x — 1) — In(3x + 7x .+ 10)] = lim [ln(—)]
P I X = 4o 3x +7x +10
12- L 1
= lm ()] = ) = in(®)
x — 400 7
5)
e lim [In(x—1) — ln(Sx3 + 7+ 10) + 2Inx] = lim [ln(—) + 2Inx

x = 400 X = 400 5x +7x +10



= lim [ln(—) + Inx" = lim [In(——— (x Dx )] = lim [In(——F— 3 )]

= 4o 5x°+7x°+10 = 4o 5x°+7x°+10 = 4o 5x°+7x°+10
1
. 1- 1
= lim [In(—= ST )] = In(<)
x — 4o
6)
. lim = Vrr1-1 lim —*= — i 1 _ 1
=0 x =0 XD oo Ox+1+D) 2
7)
3 2
. -1 . -1 +x+1 . 2
e lim = =—— = lim %= lim (x +x+1) =3
x—1 x—1 x =1
8)
1
. . nx . () 1 +
e lim xlnx =“lim == = lim — onpose_~=1t x—=>0 =.t—->+ o
x—0 x—0 x x—0 x
. —ln(t
=/lim —/<%=0
t— 400
9)
. sinx sin0 0
e lim e =e =e =1
x—0
10)
. sin 3x . 3sin 3x
e lim =——= lim ———= onpose3x =t x=0=1t->0
x—0 x—0
. 3sint
= lim —Szn =3
t—>0
185
. 2cos(3x)sin(3 6 . in(3x) 1. . (6x)
o lim 2 "’S‘”g 1eos®0). _ Jim 2cos(3x) X Y lim x lim ==
x=0 X x—0 X x—=0 x—0 x

=2X3X6=36

Exercice 2.
Etudier la continuité des fonctions suivantes sur IR ?
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Exercice 3.
Pour quelle Valeur de a la fonction f , définie ci-apres, est-elle continue sur R?
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Exercice 4.
Peut-on prolonger les fonctions suivantes par continuité aux points
proposés? Si oui, donner l'expression du prolongement.
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Exercice 5.
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On définit f par f(x) = % pourx = Oet f(0) = 1, l'application a-t-elle
une limite en 0 ? une limite a droite en 0 ? une limite a gauche en 0 ?
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