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Corrigé de I'examen Analyse

Exercice 1.
Calculer, les limites des suites suivantes :

3
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3
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Exercice 2.
1) Calculer, lorsqu'elles existent, les dérivées des fonctions suivantes :
2
5 —cod(x? in (x"+1 6
a)y = xarctan3x b)y = DOZSCD 0 s OED dy = (x +3)
em
2) Calculer, a 1'aide de la régle de I'Hospital, les limites suivantes :
1
a) lim (220) b) lim (1 + 2x)™
x>0 € *71 x—0
o . 4 3 2 2 .
3) Ecrire 1'équation de la tangente de lacourbe : x +y +xy — e’ —7=0 , au point (0,2).



Corrigé:
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X+ y3 + xzy2 —eV—-7=0, au point (0, 2)

afey) . 4.3 12 2 2 . Xy N
— A F3yy +2xy +2xyy—e (y+xy) =0
3 17932 2 2 4 (0@) .
4(0) +3y'(2) +2(00)(2) +200)y'(2) —e " ((2) + (0)y) =0
au point (0, 2): 12y —=1(2) =0 = 12y'=2 = y = %
Donc

y=%(x—0)+2 = y:%x+2

Exercice 3.
a) Etudier la continuité de la fonction suivante sur IR:

2
f(x) =% six #2, 2six =2

b) Peut on prolonger la fonction g suivante par continuité au point 0 ? Si oui, donner l'expression du
prolongement:

g(x) =) 3Z2—3£.1+czosx
(sinx)
Corrigé:
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on note E(x) =



Exercice 4.

Soit f(x) = x' — 8x" + 5
a) Déterminer les intervalles de monotonie de f
b) Trouver les extrémums locaux (relatifs) de la fonction f

¢) Trouver les extrémums globaux (absolus) de la fonction f sur l'intervalle [— 1, 3]

d) Etudier la convexité et la concavité de f et déterminer les points d'inflexions de f.

Corrigé:
f(x) =x — 8x' 4.5

a)

fx) =x <8+ 5

F1(x) =4x° £ 16x = 4x(x" — 4) = 4x(x — 2)(x + 2)
4x(x — 2)(x +2) =0

4x =0 = x=0

xX=-2=0 > x=2

x+2=0 > x=—2

X — -2 0
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f(—=2)=—11 f(2) =— 11 f(0) =5
f estcroissante sur [— 2;0] et [2; + oof

f est décroissante sur | — oo; — 2] et [0; 2]
b)

— 2 est unminimum local de f

0 est unmaximum local de f

2 est un minimum local de f
c)

f(—=2)=—12. f(2) =— 11 f(0) =5
f1)==2 f@B)=14

3 est un maximum global sur [~ 1, 3]

— 1 est un minimum global sur [— 1, 3]
d)

fX)=x —8x +5

f'(x) = 4x° — 16x

0 = 12x" - 16

F'l)=0 = 12X —16=0 > 12X’ =16 = 3x =4
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f est concave sur | — A /%; b /%]
f est convexe sur|,— ©; — \/%[U]A /%; + oof

[4 [4 e .
— /5 et A/5 sontdes point d'inflexion de f



