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Exercice 1.
o
n

Soit {un} la suite de nombres réels définie par un u = ,Vn=>1

1) Etudier la monotonie de {un} n =1 . Que peut-on conclure?

u
2) On définit la suite {v } n=1parv = =, vn>1

n

Montrer, a partir de la définition de limite, que {vn} converge vers

u
3) En déduire que 3n, € N, Vn >n = < %

u
n

4) Calculer la limite de {un}
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(un) est converge vers 0 d'apres le critere de d'Alembert
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Exercice 2.
1) Calculer les limites des suites suivantes :

3n? + 4nsin(n3+ 1)
54 n?
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2) Montrer que les suites de termes généraux {un} et {vn} sont adjacentes:

n
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Donc (un) est.strictement croissante
1

vV =u + —

n n n

v — ¥y 4, L TN W nin—n’—2n-1 _ _  -n-1

n+1 n ntl - (nt) n,on m+1)? kD) n(n+1)(n+1)° n(n+1)(n+1)°
—n—1

v — 1Y =——""—<0,VneN

n+l n n(n+1)(n+1)

Donc (vn) est strictement décroissante
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commeu est croissante —et-v.est décroissante = {u } et {v }sont adjacentes
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Exercice 3.

Soit {un} la suite réelle définie par : U = % , Uu = %( u) + %
1) Calculer U u3 et u,
2) Montrer que : 0 < u_pour toutn = 1
3) Montrer que U < 3 pourtoutn =1

4) Montrer que la suite { un} est croissante

5) En déduire que { un} converge et déterminer sa limite

Corrigé:
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Pourn =1, u1=%>0

On suppose que u > 0 et on montre que u > 0
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Comme { un} est majorée et croissante donc { un} est convergente
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